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伪。举例：

真。 ， ，当 时， ，即 时， ，

由柯西收敛准则， 收敛。

真。 ， ， ，

在 上连续，由介值定理， ， 即 。

伪。举例： ，在 上一致连续，但很明显无界。

时， ，

而 ，故

时， ，

而 ，故

综上，

原式

原式

原式

当 ， ， ，令 ， ；

当 ， ；

当 ， ， ，令 ，

综上， 在 连续 处为无穷间断点

反证法，设其不为常值函数，即 ， ， ，不妨设 。

取 由 ，显然 ，而 ，

在 处连续，但取 ， ， 时，

， ，但 ，与 处 连续矛盾，

故 在 时为常值函数。而 证明同理。故原命题成立。
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令

当 时，由 有 ， 递增且由上界，设 收敛于 ，

，得 ，又 ，故 ， ，

当 时， ， ， ；

当 时， ， 递减且有下界，设 收敛于 ，

，得 ，又 ，故 ， ，

综上， 。

，

， 递减，又 ，设 收敛于 ；

， 递增，

又 ，设 收敛于 ；

，即 ，

故 收敛。

由 ， ， ，当 时 ， ，

取 ，当 时， ， ，有：

，故 。
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