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当 时，有

当 时， ，则 存在且有限。

原式

原式

原式

而 ，

故原式 。

原式

故 ， 有上界。

又 ， 递增，故 收敛。

由 ， ， ，下归纳证明 ：

若 成立，则需 ， ，

，又 时成立，故 恒成立， 递减且有下界，

故 收敛，设其收敛与 ，即 ，即 ，

又 ，故 ，即 ， 。

取 ， ， ，

取 ， 。

此时得到的 即为严格递增的趋于 的数列。
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原式可化为 ，

当 时，有 ，有 收敛准则， 存在。

令 ，下证 。

令 ，由 ，有

原式可化为： ，令 ，有：

，故 。
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