
15- 1 6 期未

6
。

没和 在 112上连续
,
且满⾜

fxtak-s.IIifxfxdxi-affxidx.li
Üxfndx

⼆ % xfmdxtfxfxidx
a

a
=

fxfxidxtflxtaifxtondx-fxfxid.itfxarfndx
⼆
-affxidx

≠1



7
。

没加在 [0, ⻔ 连续
,

且 0 ≤f) ≤ 1. 求证 :

2fxfndx ≥ ( ffxidx )
2

并 求使上 式 取等 的连续函数 ,

Pr.FI#2Sixfnndx-(Sifndx)neseeEF'lt)=2tft)-2fffix)dx).ft)=2flt)
I.ES?fx)ndI ≥ 0 。

故 开 ⻔ ≥ Fw) = 0
.

取等⇔ Fit) = o ⇔ { f 三 。

或 fffmdx ⼆七⇔fl

故取等 ⇔ f 三 0 orfl.tt



12 - 13 期未
下设 和 在 [0, ⻔ ⾮负单调增的连续函数 ,

⼼939
求证 :

ffixsdxp.fi fndx
且最 不能换成 更 ⼤的数

怀 原不等式
⇔cp-xifflxidxll-sffxidxe-iit.li
⇔润 )煺湿了 砋 13 )

_

⇐ (13 -⼩ 了 Sjfndx 》 (1- 13 ) fmdx

⇔ 市ffixidxs-xffndxllfc.cnfkDE.ECB_D Et (2 , 13 )

⇒ 么
,



取 扣) = { 0 ,XEEO.nl
,
XE (⼩ , ⻔

此时 左 = 1 -2 =右 #

1 1 - 12 期末

8. 设扣)在区间 后, ⻔ 上 有连续导函数时⼼0.fi) = 1 .
求证 :

( lfntfirildx ≥ 1

Pr 左 ⼆ silefn.net ix) 1. Edx
≥ È flexfxne.TK , 1 dx
≥ ÈS

。

'
d⼼和D - 1

#



08 - 09 . ( 13卷)
6

.

设 f) 是 定义 在⼼ ,
⼗⼝)上满⾜函数 ⽅程

Ptfdt -_-必扣⽐ 的连续函数

求证 : f》 三 0

Pr.IM#Sitft)dt-cx-Df?ft)dtFlx)=xflx)-tx-I)fx)-f?flt)dt=fN)-fflt)dt:䈲等
①

巡⼆ 和

令 gne
"

和
9 IX)⼆七年的 - flx ) ] = 0 。



⇒ glx) = gco)

éfx) = fw)
⇒ fx) = f ) , 代⼊ ①

得 fwse.ES?etfusdt=(eX-1)fw)
⇒ fco.no ⇒ f 三 0 .

#
.

ifFiff.TT
⇒盥
7. 没加在区间 [0, ⻔ 上⾮负连续 可微

,

fcorfin-0.lt的 1 9 . 求证 :

Sifmdx ≤ 本

Pr.flxj-fwitfknx-flcnxflxkfcntfkncx.DEf '《2) (x- 1)



1 的 ldx-flfnnldxtflfnldXEGxdxtf.ltxldx
⼆ 主 城 本

井

Sdfndx ⼀ 去 取等条件.sn?O8-oqcA卷 )

5. 求证 : 当 x >0.x > 1时 有

ltXBHXXPr.FM/Hxi-xx-i=exhlHD-xx-lFix)=eNn(HX).x--x=I(l+xM-
1 ] > o

F ix) > Fw) = o .

t x > 0 .



7
.

设 a =沥 ⼀点点 ,
求证 :

1 1) 1 ≤ an ≤ 2 -房
1 2) 极限 a = 1点此 存在

(3) 数列 { Jnlaan ) 个 有 界 、

R :

( 1 ) a = 2万 ⼀点⾛
2(后 - 1 ) = 2(T_T) +2(后,

⼀⽯ ) +… + 2(52 - 1 )
⼆ 点

。
⼗ 点。 + … ⼗

⼆

① ≤ 前 ⼗ 六 ⼗ ⼀ ⼗ 六
⼀0th

① ≥ 古 ⼗点 + -_- +吉

故 a E [ 1
,
2 - 古 ]



(2) am - a = 2厕 - 2后 -Fi
⼀点,不

-志 》 。

故 仙线 单璔 有 上界 ,

⇒ an 有 极限
,

E [0, ⻔
,

B)

5nla-an-F-ra_lqiitnlamp_D.nlam.pt) =后[2⽽不 ⼀点 点]
= 后 [蒜 + -吉 器来了

⼆ 天 [ 击 ⼀看。
]

= 1 -原

厉 (䢤
。

取 P 充分 ⼤
,

故 不 (aa) 有界 ,



07- 08

7 .
设 函数和在 [0 ,⼀⼼ 上连续且满⾜

1和 1 ≤ ekxtkfi_fdt.gl》
求证 : lflx) 1 ≤ lkxtne"

Pr : 令 ylx) = e
'"
+kfifctndtyixj-kekxtklflxjkt.tt

k)的

y ix) - ky ix) ≤ ke"

世仙化 ) - kylx )] ≤ k

Kkxy ix)) ' ≤ k
⇒ ékxy ix) ≤ kxtl

y ( X ) ≤ ek
"

( kxt I)

flxlky IX) ≤ eickxt D #



0 5 - 0 6 期末

4. 设 f们 是区间 [-1 , ⻔ 上的连续函数
,
且对

⼀切在ㄈ- 1 , ⻔ 上可积的奇函数和)
, 有

'

fifngmdx ⼆0 .

求证 : fx) 是 El , ⻔ 上的偶函数 。

prififlxiglxldx-ffnqnndxtffM9Md-fftxiqtxldxtfif.MX
ldx

=% f" 9吡xtfflxlgMdx-ffcn-fxngixidx-o.net
91ㄨ) = { 1

,

xeca , b)

-1
,
Xttb, -a)

⇒ Sǚfxrfrx )] d =0
.



令 hlxkfn.fr x ) 连续

fhlxldx-o.name
⇒ h 三 0

,

若 hlx.no , 存在 (s d )
, st.fdc.cl》)| ⇒ dhmdxno ⽭盾 !

fxkftx) 故 f 是 ⼕⻔偶函数
#

,



15 - 1 6
.

第三次测试

5. 没加在 [a , b) 上有连续导函数 证明 :

maxfm ≤在1ftdxltflfixndxdxebPr.tk
) = Éa

ffmdx.flxrfkkffltidtnklfntffindtIElfkiltsiifi.cn
dt

≤ lflaltflfltydt
两边取 max

max※ 1 ≤ lf《⼋ ⼗ flfhldx
#dx Eb



1 3 - 14 第三次测试

7 ,

没加 在 [a, b) 连续 ,
且

ffxldx ⼆ 0
, fxfxldx ⼆ 0

证明 : ⾄少 存在两点 x.x.ECa. b) 使

fxkfnopr.FM-ffltidt.FI
a) ⼆ Fcb ) = o

. ci-FN.to
.

0 = % xfxidx
⼆ SàxdFlx ) = - % Flndx ,

故 存在 x.EU b) Flx ,) =0 ,

故 ⺕ E.ECa.XDFIE.kfcc.lt ,

⺕ (2 E (X .
,
b) F

' (红) = f(⼼=0
#

.




